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1) Soit / \R — y 2R, quelconque, definie sur son domains de definition Dj tel 
queVxe Df, -x e £>/. 

Montrer que / s'ecrit de inaniere unique sous la forme f =g + h t avec g paire 
et h impaire. 

2) On considere la fonction / definie par: . 

a) Montrer que / est periodique. 

b) Etudier sa periode, 

3) On considere / M — ► Si definie par: 

f(x) — x — E(x); (E(x) rpartie entiere de i) 
n) TVoccr la representation grtiplurruc de /. 
b) Montre que / est periodique. 
c)Etudier la periode de /. 

4) Soit f-JR — » IR definie par: 

f{x) = x 2 + 2x + 5. 
Montrer a l'aide de ia definition que 

lim fix) = 8- 

x— »1 

5) Calculer lim isin — . La fonction f(x) = sin - admet-elle une Hmite en 0? 

6) Calculer les limites 

1 / 1 IN 

a) lim . ; b) lim 



i-0 vT+l - 1 
1 

I s sin - 

c) lim —^- ai \ d) lim (2x 



i V 1 - x l-x< 



x - 1) tan for) ; c) lim 



cos (nx) 
-j l-2x 



e) lira ^"^l ; &n j°g( cos < 3ar )) r ne pas utiliser la regie de 1'Hopital) 
x-o sin (2x) '». ,o log (cos (2t)) r " y 
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7) a) Montrer que si lira / (x) = alors log(l + / (x)) ~ / (x) et e J( '* - 1 

b) TVouver un equivalent simple de — -^- au voisinage de et de +oo 

8) Montrer en utilisant la definition que la fonction suivante n'est continue en 
aucun point de R. 

f (x) = / ° si X e Q 
JK } \ I si x e R\Q ■ 

9) La fonction / R- R definie par /(*) = x 3 ain (-)est elle prolongeable 
pax continuity au point 0? x 

10) On considere la fonction / definie sur R par / (x) = i * B \ZJ si x ** ° 

.. [ 1 six = 

Montrer que / est continue au point 0. 

11) Soit / : R -» R line fonction continue. On suppose que lim / (x) = -co 



et lim / (x) = +oo 

X— 'HhOQ 



I— •— oo 



a) Montrer que f est surjective. Est-ce-que le resultat reste vrai si on suppose 
A * W = -oo ^ Jta^ / (s) = +«,? 

b) Montrer que tout polyn6me a coefficients reels et de degre impair admet au 
moins un zero dans R 

12) a) Soit n un eutier superieur ou egal a 2. Montrer que l'equation 



x n + x + 1 = 



admet au moins une solution dans le segment [0, 1] . 
b) Montrer que Tequation 



tan(x) + | =0 



admet au moins une solution dans le segment [¥,*■ 
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